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Varianta a doua, Solutii

2 12, 2
1.a) at+brc>2 +b 2+C +3<:> (a—1)2+(b—1)2+(c—1)2£O©a=b:c=1.

b) Din conditiile de existenta rezultd domeniul: X €| 0, log, 2] =D.
2

2 2 2
Ecuatia se rescrie: ( 2% —1—1) +(x]3x—2x —1) +( 2% _3¥ —1) =0, cuunica solutie x=1€D.

1+x>0
1-x<0 NG
2. Din conditiile de existenta: 3 obtinem domeniul: Xe| —,1|=D.
8x”—4x=>0 2
x>0
2% x=0 9 1
Ecuatia se rescrie: X-(4X? —2)=——" —— < 4X*-2=—u"
’ ( ) J1+x—+1-x 1+ x—V1-x

Deoarece membrul sting este o functie strict crescatoare pe D, iar functia din membrul drept este strict
descrescatoare pe D, ecuatia are cel mult o solutie.

Observam cd X = 7 verificd ecuatia, deci este singura ei solutie.

3. Avem |z|2 =z-Z=1. Atunci,

Z Z
sER & —5=—" o z-1+22:7-(l+22) = z+|z|2.7:7+|z|2-z & 2+7=7+2.
1+z 1+z 1+z
Z
Cum ultima relatie este adevarata, rezulta ca 5 € R.
1+z
Fie acR. Cautim zeC\{—i,i}, de modul 1, astfel incat a = 5
1+z
i .. (2k+1)7z
Scriem z=cost+i-sint, cutg¢ — keZ:;.
cost+i-sint cost+i-sint 1
a= & a= — = — .
1+ 72 1+cos2t+i-sin2t 2cost-(cost+i-sint) 2cost
1 1
Obtinem |a|: =—.
2|cost| 2

. 1 1 . 1 o .
Pentru orice a e (—oo, —E} U[E ooj, exista t = arccosz— astfel incét, pentru z =cost+1-sint, avem
a
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a=

1+ 72

4. Solutia I. Intr-un reper oarecare, notam cu literele mici corespunzitoare afixele punctelor din problema.
Consideram triunghiul ABC orientat in sens trigonometric.

Avem: m:b+c, n:a+c’ C_b:b_azcost+i-sint, unde tzy(DAB)z,u(EBC).
2 2 e-b d-a
Notam a:COS(—t)Jri-Sin(—t) si obtinem: ﬂ:B:a, deci A
c-b b-a
e=b-(1-a)+c-a si d=a-(1-a)+b-a.
N
2ADM ~4BEN <a(e—n)+d(n-b)+m(b-e)=0. D
inlocuind in egalitatea precedentd M, N, d si € cu valorile de mai sus, obtinem: B c
AADM ~aBEN < a?+b?+c?=ab+bc+ca < aABC este echilateral. E
Solutia a 11-a. Notam AB=c, BC =a, CA=b.
Din aADM ~aBEN rezult AM_BN m(BAM ) =m(CBN) (1)
c a
Aplicand teorema sinusurilor in AAMC , obtinem: b = /__\M .
sin(AMC) sinC
Aplicand teorema sinusurilor in ABNC , obtinem: a = I_BN .
sin(BNc) sinC
BN-sin(BNc) AM-sin(AMC)
Rezulta = .
a b

Folosind (1) si notand 4:(BAM ) = 1(CBN ) =@, obtinem
. cC . . c . . sinC .
sin{BNC |=—-sinfAMC ) < sin(A+B—-a)=—-sin(B+a) < sin(A+B—-a)=——-sin(B+«

(BNC) = £-sin(AMC) & sin(A+B-a)=£-sin(B+a) < sin(A+B-a)= S =-sin(B+a)

siapoi sin(C+a)-sinB=sinC-sin(B+a) < sina-sin(B-C)=0 < B=C < b=c.

Z(b2 +C2)—a2 2(a2+c2)—b2

2 = 2

Folosind teorema medianei in (1) , obtinem:
c a

Deoarece b=c, rezultai a=b=c.



